Linearna algebra UNI, vaje, 2. teden 1

1. Naj bo ABCD paralelogram, kjer je A(1,-2), B(2,1) in C(-2,0). Pois¢i koordinate
tocke D in izracunaj dolZini obeh diagonal v tem paralelogramu.
Resitev: D(~3,-3), ||AC || = V13, || BD || = VA4L.

2. Naj bo ABCD paralelogram. Razpolovisce stranice CD oznacimo z E, P pa naj bo
tocka, v kateri se sekata diagonala AC in daljica BE.

(a) Oznac¢imo a = AB in b = A—ﬁ) Izrazi vektor AP kot linearno kombinacijo

—
vektorjev a in b, tj. poisci realni Stevili s in ¢, da bo AP =sa+tb.

(b) Kolik$no je razmerje med dolZinama vektorjev AP in PC?
(c) Recimo, da poznamo koordinate oglis¢ A, Bin D; A(1,0,1), B(4,-3,4), D(1,3,1).
Doloc¢i koordinate oglis¢a C in tocke P.

(d) Ali je paralelogram iz prejSnje tocke romb? Pravokotnik? Mogoce celo kva-
drat?

—>

Resitev: (a) AP = %(a +b), (c) C(4,0,4), P(3,0,3), (d) Ni¢ od tega.

3. Dana je kocka ABCDEFGH z oglis¢i A(1,0,2), B(3,0,2), C(3,2,2), D(1,2,2), E(1,0,4),
F(3,0,4), G(3,2,4) in H(1,2,4).

(a) Zapisi vektorje zﬁ, AC, DH in @)
(b) Naj bo tocka M razpolovisce roba BF, tocka S pa sredisce ploskve ADHE.
— — — —
Izrazi vektor MS z vektorjia= AB,b= AD inc= AE.

—

Resitev: (a) AB =[2,0,0]T, AC =[2,2,0]7, DH =[0,0,2]", CB =[0,-2,0]", (b) MS = 1b-a.
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4. Trapez ABCD je dolocen z vektorji AB =a, AD =bin DC = 5a. Naj bo tocka M
preseciSce diagonal tega trapeza. Koliksno je razmerje med dolzinama vektorjev
—_— . —
AM in MC?
— —
Resitev: [|AM||: ||MC||=3:2.

5. V pravilnem Sestkotniku ABCDEF oznac¢imo z G razpolovis¢e stranice AF. V
koliksnem razmerju deli daljica GC diagonalo BD?
Resitev: 3 : 4.

6. Izracunaj razdaljo med mimobeZnima stranicama pravilnega tetraedra z robovi
dolzine a.

Resitev: .

V2

7. Utemelji, da za poljubna vektorja a in b velja neenakost ||b —al| > ||b]| —|a]|.
Resitev: |[b—a|>=(b—a)-(b—a)=b-b+a-a—2b-a.
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8. Naj bo p premica, ki gre skozi tocki A(1,0,1) in B(4,-3,4).

(a) Opisi premico p v parametri¢ni obliki in s kanoni¢no enacbo.

(b) Poisc¢i parametrizacijo premice ¢, ki je vzporedna s premico p in gre skozi
tocko C(1,1,1).

(c) Pois¢i parametrizacijo premice q’, ki gre skozi to¢ko C(1,1,1) in seka pre-
mico p pod pravim kotom.
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—1],p:x—1:—y:z—l,q:x—l:l—y:z—l.
1

Resitev: p i r(t) =

9. Dani sta premici p in g z enacbama

X+2 z—-1 y—-2 z-9
: =—v—-1= , cx—-3=— = —,
P:=3 y 2 gix=3=" 3

(a) Poisci presecisce premic p in g.
(b) Doloc¢i kot med premicama p in gq.

Resitev: (a) T(1,-2,3), (b) ¢ = § = 60°.



