Ime in priimek

. e Vpisna Stevilka
Diskretne strukture: drugi izpit

3. februar 2025

Cas pisanja je 90 minut. Dovoljena je uporaba 1 lista A4 formata s
formulami. Uporaba kalkulatorja ali drugih pripomockov ni
dovoljena. Vse odgovore dobro utemelji!

1. naloga (25 to¢k)

Zaporedje stevil (f,),en je definirano z zacetnima ¢lenoma f; =1, f,=6,zan>3 paz
rekurzivno zvezo f, = f,_1 + fu_».

a) (5 to¢k) Izracunaj vse ¢lene zaporedja (f,,),en, ki so manjsi od 100.

b) (10 to¢k) Zindukcijo! pokazi, da za vsak ¢len zaporedja (f,,),en (razen morda nekaj
zacetnih) velja f, < 2".

¢) (10 to¢k) Z indukcijo pokazi, da za vsak ¢len zaporedja (f,),en (razen morda nekaj
zacetnih) velja f, > 1,5".

"Morda bo$ moral indukcijsko predpostavko uporabiti ne samo na zadnjem ¢lenu zaporedja.
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2. naloga (25 to¢k)

Dana sta sklepa z istim naborom predpostavk in razli¢nima zaklju¢koma:

(pVr)=4q q=(sVt), t=>u, -sA-u E p, (1)
(pvr)=>¢q,gq=>(sVt), t=>u, ~sA-u [E —p. (2)

Za vsakega od sklepov (1), (2) bodisi poisci protiprimer bodisi zapisi formalen zapis
pravilnosti.



3. naloga (25 to¢k)

Preslikava f: IN — IN je definirana z opisom

f(n) = vsota vseh lihih Stevk v desetiSkem zapisu Stevila n.
Tako jenpr. f(2)=0, f(3)=3, f(115)=1+1+5=71in f(235)=3+5=38.
a) (5 to¢k) Izracunaj f(131), f(2418) in f(13579).

b) (7 to¢k) Alije f injektivna? Odgovor utemelji!

c) (8 tock) Alije f surjektivna? Odgovor utemelji!

d) (5 tock) Pois¢i najmanjse naravno Stevilo n, za katerega je f(n) = 12. Odgovor
utemelji!



4. naloga (25 tock)

Vsa vprasanja v nalogi se ticejo istega prikazanega grafa G.

a) (6 tock) Ali je graf G Eulerjev? Poisci Eulerjev obhod ali pokazi, da ta ne obstaja.
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b) (6 to¢k) Utemelji, da graf G ni dvodelen. Najmanj koliko povezav moramo odstra-
niti iz G, da pridelamo dvodelen graf? Katere so te povezave? Utemelji!
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