Vpisna stevilka

IME IN PRIIMEK (nad ¢rto)
Diskretne strukture VSP: drugi izpit
10. 2. 2026

Cas pisanja je 90 minut. Dovoljena je uporaba dveh listov A4 formata s
formulami. Uporaba elektronskih pripomockov ni dovoljena.
Vse odgovore dobro utemelji!

1. naloga (25 tock)

Dana sta sklepa z istim naborom predpostavk in razli¢nima zakljuckoma:

—q=>rAt, rVat=-pAsEpAQ, (1)
~g=>rAt, rVat=-pAsEp=q. (2)

Za vsakega od sklepov (1), (2) bodisi poisc¢i protiprimer bodisi zapisi formalen zapis pravilno-
sti.




2. naloga (25 to¢k)
Preslikava f : IN — IN je podana s predpisom f(0) =0, za n > 0 pa z opisom
f(n) = vsota vseh lihih deliteljev Stevila n.

Ne pozabi, da vsako naravno Stevilo deli samo sebe.

a) (5to¢k) Zan€{3,4,5,6,7} dolodi vse delitelje Stevila n in izra¢unaj f (n).

b) (5 to¢k) Poisci vsa naravna Stevila n, za katera je f(n) = 1.

c) (5 tock) Ali obstaja kako naravno $tevilo n, za katerega je f(n) liho stevilo, vecje od 1?

d) (5tock) Alije f injektivna?

e) (5 to¢k) Alije f surjektivna?



3. naloga (25 to¢k)
Naj bo G neskon¢na druzina grafov, ki je definirana induktivno na naslednji nacin:
1. Zacetni graf je K, 3 € .

2. Zavsak graf G € G, lahko pridelamo nov graf G’ € G tako, da izberemo poljubno povezavo
uv € E(G), jo izbriSemo in nadomestimo s potjo dolzine 2 (tej operaciji se rece subdivizija
povezave uv).

a) (6 to¢k) Narisi 4 grafe iz druzine G ter pois¢i vse paroma neizomorfne grafe iz druzine G na
najvec¢ 6 vozlis¢ih.

b) (5 tock) Aliso vsi grafi iz druzine G dvodelni? Odgovor utemelji!

c) (4 tocke) Ali so vsi grafi iz druzine G Eulerjevi? Odgovor utemelji!

d) (10 to¢k) Z indukcijo dokazi, da ima vsak graf G € G kromati¢no Stevilo najvec 3.



4. naloga (25 to¢k)

Student uporablja spletno Al-orodje za uéenje. Platforma zaradi obremenitve sistema omejuje
skupno koli¢ino obdelave, ki jo lahko $tudent porabi v eni ucni seji. Na voljo ima 1450 enot
obdelave, ki jih Zeli v celoti porabiti. Uporablja lahko dva tipa poizvedb:

» Tip X (kratko vprasanje, kratek odgovor) porabi 18 enot obdelave in traja 6 minut.
* Tip Y (podrobno vprasanje z zgledi) porabi 29 enot obdelave in traja 11 minut.

a) (5 to¢k) Zapisi linearno diofantsko enacbo, ki opisuje porabo razpolozljivih enot obdelave.
Pri tem Zelis$ izkoristiti razpolozljive enote obdelave v celoti.

b) (15 to¢k) Poisci vse nenegativne celostevilske resitve zgornje enacbe.

c) (5 tock) Pri kateri resitvi bo skupni ¢as u¢enja najkrajsi?



